عمومبات حول ادرال 


1- دالة زوجية - دالة فردية 
1) من أجل دراسة زوجية دالة» نقوم بتحديد ,د ونتحقق أن لكل م 
من ,د لدينا ,مع ثم نحسب (امر. 
*) إذا وجدنا ()/-(-)/ فإن / زوجية. 
*) إذا وجدنا ()/--(-)/, فإن /, فردية. 
2 يمكن لدالة أن لا تكون لا زوجية ولا فردية. 


#) ۸ زوجي :+ | "ر =| 
) ا ا “رم = اا 


3)تكون ۶ زوجية إذا وفقط إذا كان ,ع متماثلا بالنسبة لمحور 
الآراتيب. 
4)تكون ۶ فردية إذا وفقط إذا كان ,ع متماثلا بالنسبة لأصل 
المعلم. 

11- رتابة دالة 
1)من أجل دراسة رتابة دالة / على مجال 1: نعتبر × ور من 1 
بحيث «)× ونقارن (ع #(د)/ر. 
*) إذا وجدنا («) #۶ك(ء) ۶ ((<) (7)2) فإن ۶ تزايدية (قطعا) 


على 1. 
*) إذا وجدنا (ء) /<(ء) ۶ ((<) /(+) /) فإن / تناقصية (قطعا) 
على 1. 


*) إذا وجدنا («)/= ۶)١‏ فإن ۶ ثابتة على 1. 
2)من أجل دراسة رتابة , على مجال 1: نعتبر »ونا 
بحيث ر +× ونقوم بحساب معدل التغيير (0 م لعل روريم 


x= y 
ونقوم بدراسة إشارة (د.)7 (بتأطيره مثلا).‎ 

*) إذا وجدنا 0<(«,د)7 (0(<.د)7) فإن ۶ تزايدية (قطعا) على 1 . 
*) إذا وجدنا0>(ر,»)7)».«()0(7) فإن ۶ تناقصية (قطعا) على . 
*) إذا وجدنا 0-(7),2 فإن ۶ ثابتة على . 

3 نقول إن م, رتيبة على + إذا كانت تزايدية أو تناقصية على 1. 
(a(‏ لتكن ۶ دالة زوجية. 
*) إذا كانت م تزايدية على + فإن ۶ تناقصية على -. 
*) إذا كانت م تناقصية على + فإن ۶ تزايدية على -. 

)تكن م دالة فردية. 

*) إذا كانت م تزايدية على + فإن ۶ تزايدية على -. 

*) إذا كانت ۶ تناقصية على + فإن ۶ تناقصية على -. 

)إذا كان [6.ه]- فق نان [مم] دل 

111 - مقارنة دالتين 

1 ) نقول إن / موجبة على 2 وتكتب 0<م إذا كان 0<(») ۶ لكل 
Di‏ . 

) نقول إن ۶ سالبة على م وتكتب ۶>٠‏ إذا كان 0>(»)/ لكل 
Dix‏ . 
ملاحظات: (التأويل الهندسي) 

*) تكون ۶<0 على 2 إذا وفقد إذا كان,© فوق محور الأفاصيل. 
*) تكون ۶<0 على 7 إذا وفقد إذا كان ,ع تحت محور الأفاصيل. 
*) حلول المتراجحة ۶)»(<0 هي اتحاد المجالات التي يكون 
فيها بت فوق محور الأفاصيل. 


طط 


*) حلول المتراجحة 2(>0)م هي اتحاد المجالات التي يكون 
فيها ,0 تحت محور الأفاصيل. 


مثال: *) حلول المتراجحة0<(ء)۶ هو [1.3]= 5 C,‏ 1 
*) حلول المتراجحة 0>(») ۶ |e+,ع]1[U,»[=‏ 8 × 

06 حلول المتراجحة 0((») ۶ 1,31[- 5 ^*2 1 0 
2)نقول إن +>”,ر على 5 إذا وفقط إذا كان (») ي >(»)/ لكل منم . 


ملاحظات: (التأويل الهندسي) 

06 تكون ۾ > ۶ إذا 0 إذا تحت ٤٥,‏ . 
*) حلول المتراجحة (۸)ء>(»)/ هي المجالات التي يكون فيها ,0 

تحت ,2 5 

مثال: (/ حلول المتراجحة 
()م<(2)/ هي : [12-]- ى 


*) حلول المتراجحة () م>(*) / 
هي : إصسمد,2]ن[1-,.[- 5. 


*) حلول المتراجحة (ء) م<(ء) ۶ هي : ]1,2-[- 5 

3 4)تقاطع ,0 مع محور 2 هي النقطة ((0)ثر,4)0 . 

0)*) من أجل تحديد تقاطع,© مع محور الأفاصيل نحل المعادلة 
00 إذا كانت ,بر ... هي الحلول فإن نقط تقاطع هي 
B(x,,0):4(x,,0)‏ .. 

*) حلول المعادلة 0= »)۶ هي أفاصيل نقط تقاطع ,0 مع محور 
الأفاصيل. 
(c‏ *) لكي نحدد تقاطع ,ء وب نحل المعادلة (م)و-(0)م وإذا 
كانت ,»ويد.. هي الحلول فإن نقط تقاطع, وب هي 
f (*))‏ تاش ((ود) B(x.‏ .. 

*) حلول المعادلة (:) م -(:)/ هي أفاصيل نقط تقاطع ٤,‏ و,©. 

۷- دالة مكبورة - دالة مصغورة 

1) نقول إن /مكبورة على د إذا وأجد عدد ۸ بحيث /1 > ()م/ 


لکل رمن( . 
2( نقول إن /#,مصغورة على م إذا وُجد عدد «بحيث «<(ء) / 
لكل من( . 


3 نقول إن /,محدودة علىد إذا وجد عددص و//ر 
بحيث /1 > (×) م > لكل .من« . 
ملاحظة: تكون م محدودة على م إذا جد عدد موجب ۸1 
بحيث 1 >|(×) ۶| لكل يمن( . 
۷- مطارف دالة 
1 )لكي نبين أن ۶ تقبل قيمة قصوية مطلقة في نبين 
أن (») ۶)»(>۶ لكل» من ,«. وتكون هذه القيمة القصوية 
هي (مد) / . 
NED COT‏ 
ن (»)/<(ء) لكل» من ,2. وتكون هذه القيمة الدنوية 
هي (,د) / 


3 لكي نبين أنه قيمة قصوية مطلقة ل ۶ نبين أن »>(»)/ 
ونبحث عن ,د بحيث »= (,د) ٠.72‏ 

4)لكي نبين أن » قيمة دنوية مطلقة ل / نبين أن 2(<6:)/ ونبحث 
عن × بحيث ب =( »)۲ . 

5)لكي نبين ۶ تقبل قيمة قصوية نسبية عند ,» نبين أنه يوجد مجال 
1 يحتوي على ,د بحيث (,:)/ > (:)7, لكل .من, . وتكون هذه القيمة 
القصوية هي (,:)/ ووم يا ا رابيد 
ملاحظة: 


و2 
) إذا كان جدول تغيرات ۶ هو 1 
لدي فا سال د ا 

20 
0) إذا كان جدول تغيرات /, هو 
فإن ۾ هي القيمة القصوية المطلقة A‏ 

x XxX; ZX 
إذا كان جدول تغيرات ۶ هو‎ )© 
2 فان » هي قيمة قصوية نسبية و "برعا‎ 


م قيمة دنوية نسبية. 
۷1- صور جزء من 8[ بدالة عددية 
)/xe D} (1‏ ()/ !دع( يعني ((۶)7 هي المجموعة المكونة من 
E‏ 
«٤ /)0( )2‏ يعني یوجد مله بحيث م -(م)/ . 
3)لكي نبين أن : -(/)/, جبريا نبين ما يلي: 
(a‏ نمام ولهذا نأخذ 7 > ونبين أن 7 )»)۶ . 
ıcf(1)(b‏ ولهذا نأخذ .عر ونبين أن(7) > « ولهذا نبحث 
عن ×٤۲‏ بحيث )x(=«‏ 2 . 
11 - مركب دالتين 

1)لتكن مرم دالتين بحيث -- ,)م الدالة رمم هي الدالة 
2) 4) من 5 تحديد حيز تعريف /هي نتبع ما 

xe D 
f(D, لي‎ 
n لكي نبين أن “ره مم معرفة على 1 نبين ما يلي:‎ ) 
إذا كانت ٣ري تحققان ما يلي:‎ 3 
ته‎ ( 
1 ود فإن “ره ۽ رتيبة على‎ 
e ( 
تكون “ره بم تزايدية إذا كانت ل “رو هيم نفس الرتابة.‎ 
وتكون تناقصية إذا كانت ل “رو ؟ رتابتين مختلفتين‎ 

111- الدوال الاعتيادية 
1( الدالة +c‏ ×ط + ”جه - («) / (0 ع (a‏ 
4) إذا كان 0 < ۾ فإن جدول تغيرات م هوكما يلي : و ٤,‏ شلجم 


رأسه ع ot‏ تقعره موجه نحو الأعلى 


2 0 


٠. (Vxe D, (gf (») 


X€ Dor أت‎ 


قر 


4 


٤, إذا کان 0 > ۾ فإن جدول تغيرات ۶ هوكما يلي : و‎ ٥ 
تقعره موجه نحو الأسفل.‎ o &)) شلجم رأسه‎ 


2) الدالة فلت - مار 3 


Dlr E 
اذا كان ر‎ (a 


ا فان جدول تغيرات ۽ هوكما يلي : و ٤,‏ 


هذلول مركزه [4.ك)ه متارباه د گر | 
0 2 2 
Xx e‏ "تك 42 ا 
وراك اك OT‏ 
1 
5) إذا كان ۵ فإن جدول تغيرات ۶ هوكما ايلي : و 
هذلول مركز 4 که متارباە =± گر | 


3)الدالة | ممه )x(=‏ / 


0 
O 
XxX 0 
1 ٠ ع 0 - 0 > هم‎ <0 


ملاحظة: بالنسبة ل + ثمه-0)ثم نفس الشيء تصبح فقط 
-(6)0 


4)الدالة ه دل - (:«) ل ]م +,ه-] د D,‏ 


را 00 


ملاحظة: بالنسبة ل +b‏ 4+×لہ=(×) ۶ نفس الشيء تصبح 
فقط م - (ه-) /[ 

5) 4)نعتبر الدالة [(:)/,|-(د)»م. © مكون من جزء ,© الموجود 
فوق محور الأفاصيل. وممائل جزء ,© الموجود تحت محور 
الأفاصيل بالنسبة لمحور 000 

) نعتبر الدالة (:|)/,-(4)2.,© مكون من جزء.0© الموجود 
في ]ممد,0] وممائله 0 لمحور الأراتيب. 


6) حلول المعادلة »,-(:)م/, هي أفاصيل نقط تقاطع ,0 والمستقي 


.(A):y=m 


